J UNIDAD 5 Funciones y formulas trigonométricas

Expresa en grados: %C rad, 5?7t rad, 2 rad.
Resolucion
3n 3 180° .
7 rad = 1 =135
5775 rad = 450°
2 - 180°
2 rad = 780 = 114° 35' 30"

Expresa en radianes dando el resultado en funcion de © y como nimero decimal:

a) 60° b) 225° c) 330°

Resolucion

a) 60° = % rad = 1,05 rad

L st

b) 225° = 180 rad = 4 rad = 3,93 rad
o 330m _1in _

c) 330° = 180 rad G rad = 5,76 rad

En una circunferencia de 16 cm de didmetro dibujamos un angulo de 3 rad. ;Qué lon-
gitud tendra el arco correspondiente?

Resolucion

/I=8-3=24cm

Asocia a esta grafica una de las siguientes expresiones y di cuil es su periodo:

a)y=cos x b)y = cos 2x c)y=2cos x

od
NS
Clat
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‘“‘:1 T
B
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Completa estos puntos para que pertenezcan a la grafica: (57/6, ...), (41/3, ...), (<1/4, ...).

Resolucion

Corresponde a b) y = cos 2x.

G e ST o 25m_ S5m 1 (5w 1

X="c, y=cos—¢ cos3 > 62
. T 81 1 47 1)
Si x=—, y=coS— =7 — |-, =
3 3 2 37 2
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1
Si cos 0.=—— y o <mn, halla:

4
o Y
a) sen 20, b) cos (tt + o) c)ig 2 d) sen i oc)
Resolucion
1
Si cos o = <V o <m o estden el segundo cuadrante.
1 V1
sen o =V1—cos?o =14\/1-— L]
16 4
1\ V15 V15
a) sen 20, = 2 sen o, cos o, = 2(——)— =——
4] 4 8
1
b) cos (L + o) = —cos o, =7

o 1 - cos a 1+1/4 5 (a . . .
o) 1g C = = ? (— estd en el primer cuadrante; su tangente es positiva.

1+ cos o 1-1/4 2
(_1)_£_E= 1 V45 1+3\5

4

L
24 788 8

d) sen G

T T 1
=sen—cosoc—cos—sen(x=5-

6 6

Demuestra cada una de estas igualdades:

2ig o
200= 2
a) tg 20 1—tg% 0
b) sen (0. + B) - sen (0. — P) = sen? o.— sen® 3

Resolucion
go+igo  2ga
l-tgoiga 1+1ga

a) g 20 =1g (0L + o) =

O bien:
2 sen o, cos o
g 201 = sen 20, 2sen 0.cos o _ cos® o _ 2ga
cos 200 cos? O —sen’ 0 o2 o0 sen? o 1+1g%a

cos?o.  cos? o

b) sen (o + B) - sen (o — B) = (sen o cos B + cos o sen B) (sen o cos B — cos o sen B) =
= (sen o cos P)? — (cos o sen B)? = sen® o, cos® P — cos® oL sen’® P =
(Sustituimos cos>B =1—sen? B y cos®> o =1 —sen? o)
= sen’® o (1 — sen? B) — (1 — sen® o) sen? B =

= sen? o, — sen’ o, sen? B — sen® P + sen? o. sen? P = sen? o, — sen” B
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7 Resuelve:

a) cos 2x — cos

T x
E+x)=1 b)Ztgxcoszi—senx=1

Resolucion

a) cos 2x — cos

T
E+x =1 > cos?x—sen*x—(=senx)=1 —

2 2 2

x+senx=0 —

x
1
senx =0 <
X
1 X3
senx =—
2<x4

2senx 1+ cosx

- 1l-sen“x—sen“x +senx=1 — -2 sen

0° + 360°%, ke z
180° + 360°%k, ke Z
30° + 360°%k, ke z
150° + 360°%, ke Z

— senx(2senx+1)=0

2

X
b) 2 tg x cos E—senx=1 - —senx=1 -

CcoSs X 2
— sen x(1 + cos x) — cos X sen x = cos x —

—> Sen x + sen x cos X — CosS X sen x = coS x —

X, = 45° + 300°%, ke Zz
— Senx = cosx < X, = 225° + 360°%, ke Z

8 Simplifica:

sen 60° + sen 30° b) sen? o , O
cos 60° + cos 30° 1-cos o £
Resolucion
60° + 30° 60° —30°

2 sen - cos

sen 60° + sen 30° 2 2 sen 45°
= = =1g45° =1

cos 60° + cos 30° 60° + 30° 60° —30°  COS 45°

2 cos © COS

2
sen? o, , 1-cosa) _ sen? o 1+Cosoc+1—cos(1_2567720(_2591120(_2

1 - cos o 1 + cos o, 1 - cos o 1 + cos o 1-cos®a  sen?o
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