
12 Representa la siguiente función:

f(x) = 

Estudia sus intervalos de crecimiento y de decrecimiento, sus extremos relativos y su curvatura.

Resolución

f (x) = 

• Continuidad:

Si  x ? 0,  f es continua por estar definida por polinomios.

Si  x = 0:

x3 – 3x + 1 = 1

(x – 1)2 = 1

f (0) = (0 – 1)2 = 1

• Crecimiento y decrecimiento:

f ' (x) = 

• Puntos singulares:

f ' (x) = 0 

Signo de  f ' :

• Curvatura:

f '' (x) = 

Signo de  f '':

Hay un punto de inflexión en (0, 1). X

Y

3

1–1

0

f '' < 0 f '' > 0

f '' (0–) ? f '' (0+).  Por tanto, no existe  f '' (0).
°
¢
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f '' (0–) = 0

f '' (0+) = 2

°
¢
£

6x si  x < 0

2 si  x > 0
°
¢
£

Crece en (–@, –1) « (1, +@). Decrece en (–1, 1).

Máximo en (–1, 3). Mínimo en (1, 0).

0–1 1

f ' > 0 f ' < 0 f ' < 0 f ' > 0

3x2 – 3 = 0

2(x – 1) = 0   8 x = 1;  f (1) = 0

Como  f ' (0–) ? f ' (0+),  f no es derivable en  x = 0.
°
¢
£

f ' (0–) = –3

f ' (0+) = –2

°
¢
£

3x2 – 3 si  x < 0

2(x – 1) si  x > 0

°
¢
£

lím
x 8 0+

lím
x 8 0–

x3 – 3x + 1 si  x < 0

(x – 1)2 si  x Ó 0

°
¢
£

x3 – 3x + 1 si  x < 0

(x – 1)2 si  x Ó 0

°
¢
£
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Resolución de algunos Ejercicios y Problemas:

Ejercicio 12

UNIDAD 8 Representación de funciones

Como  f (x) = 1 = f (0),  f es continua en  x = 0.lím
x 8 0

°
§
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x = 1  (no vale porque tiene que ser  x < 0)

x = –1;  f (–1) = 3




